
VII ÎËÈÌÏÈÀÄÀ
ïî "ýêñòðåìàëüíûì çàäà÷àì"

10 ìàÿ 2016 ã.

ÐÅÇÓËÜÒÀÒÛ
Äèïëîì 1

Ïî÷åðåâèí Ðîìàí 501 ãð. (37 á)
Ëèìîíîâà Èðèíà 304 ãð. (37 á)

Äðóæèíèí Âëàäèñëàâ 302 ãð.(37 á)
Äèïëîì 2

Äæóíóñîâ Ñåðãåé 210 ãð. (27 á)
Êîñèíîâ Íèêèòà 109 ãð. (27 á)

Äèïëîì 3
Çîçóëåíêî Ìèõàèë 412 ãð. (23 á)

Ïîõâàëüíàÿ ãðàìîòà
Êàñïàðÿíö Ãåîðãèé 110 ãð. (17 á)
Îãàíåñÿí Êðèñòèíà 304 ãð. (10 á)

1. Ïðè êàêîì íàèáîëüøåì k âåðíî óòâåðæäåíèå: Äëÿ ëþáûõ
ïîëîæèòåëüíûõ a, b òàêèõ, ÷òî a ≥ b, âûïîëíåíî íåðàâåíñòâî
k(a− b) ≤ (a+ b)(ln a− ln b) ?
Îòâåò: k = 2
2.Òî÷êè x1, ..., xk ∈ Rn. Ìàññà xi ðàâíà i, i = 1, ..., k. Íàéòè òàêóþ
òî÷êó x íà ñôåðå åäèíè÷íîãî ðàäèóñà, ÷òîáû ñóììà êâàäðàòîâ ðàñ-
ñòîÿíèé îò x äî x1, ..., xk óìíîæåííûõ íà ìàññó áûëà ìèíèìàëüíîé.
Îòâåò: m =

∑k
i=1 i ∗ xi; x = m

‖m‖ , åñëè m 6= 0 è x ëþáàÿ òî÷êà

ñôåðû, åñëè m = 0

3.Íàéòè ìàêñèìàëüíîå çíà÷åíèå
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f(x) cosxdx = 0, f ∈ C([−π
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Îòâåò: ∞
4. Ìåæäó äâóìÿ ãîñóäàðñòâàìè åñòü ãðàíèöà â âèäå ïðÿìîé ëèíèè,
íà êîòîðîé ñòîèò ïîãðàíè÷íèê. Øïèîí ïîëçåò ïî-ïëàñòóíñêè,
íàõîäÿñü íà îäíîì è òîì æå ðàññòîÿíèè îò ïîãðàíè÷íèêà . Ïðè
ýòîì îí ìîæåò ìåíÿòü íàïðàâëåíèå, ÷òîáû çàïóòàòü ïîãðàíè÷íèêà.
Çàòåì îí ðåçêî íà÷èíàåò áåæàòü ïðÿìî ê ãðàíèöå. Çàòåì ïàäàåò è
ñíîâà ïîëçåò êàêîå-òî âðåìÿ , íàõîäÿñü íà ïîñòîÿííîì ðàññòîÿíèè
îò ïîãðàíè÷íèêà. Ïîòîì âíîâü áåæèò ïðÿìî ê ãðàíèöå, ïîòîì
âíîâü ïàäàåò è ò.ä. Èçâåñòíî, ÷òî øïèîí âíà÷àëå íàõîäèëñÿ íà
ðàññòîÿíèè 1 êì îò ïîãðàíè÷íèêà, âñåãî áåãàë 10 ðàç, íî òàê è íå
ïåðåñåê ãðàíèöû. Êàêîå ìàêñèìàëüíîå ñóììàðíîå ðàññòîÿíèå îí ìîã
ïðîáåæàòü ?
Îòâåò:

√
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