
ÂÎÏÐÎÑÛ Ê ÇÀ×ÅÒÓ ÏÎ ÒÅÎÐÈÈ ×ÈÑÅË
íà 4 êóðñå âå÷åðíåãî îòäåëåíèÿ

ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêîãî ôàêóëüòåòà ÌÃÓ

1. Ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà äåëèìîñòè. Ïðåäñòàâëåíèå íàèáîëüøåãî îáùåãî äåëèòåëÿ d ÷èñåë
a è b â ôîðìå d = au + bv. Òåîðåìà î ñóùåñòâîâàíèè è åäèíñòâåííîñòè ðàçëîæåíèÿ ÷èñåë
íà ïðîñòûå ñîìíîæèòåëè. Áåñêîíå÷íîñòü ìíîæåñòâà ïðîñòûõ ÷èñåë.

2. Ëåììà î ðàâåíñòâå âåðõíèõ è íèæíèõ ïðåäåëîâ ôóíêöèé (θ(x))/x, (ψ(x))/x è (π(x) lnx)/x.
3. Îöåíêè ×åáûøåâà ôóíêöèè π(x). Îöåíêè n-ãî ïðîñòîãî ÷èñëà. Ðàñõîäèìîñòü ðÿäà∑
p

1
p .

4. Àíàëèòè÷íîñòü äçåòà-ôóíêöèè Ðèìàíà â îáëàñòè σ > 1. Ðàçëîæåíèå â ðÿä Äèðèõëå åå
ëîãàðèôìè÷åñêîé ïðèçâîäíîé. Ïðåäñòàâëåíèå äçåòà-ôóíêöèè â âèäå áåñêîíå÷íîãî ïðîèçâå-
äåíèÿ.

5. Ïðåîáðàçîâàíèÿ Àáåëÿ â èíòåãðàëüíîé ôîðìå. Àíàëèòè÷åñêîå ïðîäîëæåíèå äçåòà-
ôóíêöèè â îáëàñòü σ > 0.

6. Îòñóòñòâèå íóëåé äçåòà-ôóíêöèè â îáëàñòè σ ≥ 1. Ôîðìóëèðîâêà àñèìïòîòè÷åñêîãî
çàêîíà ðàñïðåäåëåíèÿ ïðîñòûõ ÷èñåë.

7. Ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà ñðàâíåíèé. Ãðóïïà (Z/mZ)∗. Òåîðåìà Ýéëåðà. Ìàëàÿ òåîðåìà
Ôåðìà. ×èñëî ðåøåíèé ïîëèíîìèàëüíîãî ñðàâíåíèÿ ïî ïðîñòîìó ìîäóëþ.

8. Ñâîéñòâà ñèìâîëà Ëåæàíäðà. Êâàäðàòè÷åñêèé çàêîí âçàèìíîñòè. Ñèìâîë ßêîáè.
9. Àëãîðèòì ðåøåíèÿ ñðàâíåíèé ïî ïðîñòîìó ìîäóëþ.
10. Ïîäúåì ðåøåíèé ñðàâíåíèÿ. Êèòàéñêàÿ òåîðåìà îá îñòàòêàõ. Ðåøåíèå ñðàâíåíèé ïî

ñîñòàâíîìó ìîäóëþ.
11. Ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà ìóëüòèïëèêàòèâíûõ ôóíêöèé. Ôîðìóëà îáðàùåíèÿ Ìåáèóñà.

ßâíàÿ ôîðìóëà äëÿ çíà÷åíèé ôóíêöèè Ýéëåðà, ìóëüòèïëèêàòèâíîñòü ýòîé ôóíêöèè. Ñè-
ñòåìà øèôðîâàíèÿ RSA.

12. Ïåðâîîáðàçíûå êîðíè. Ìîäóëè, ïî êîòîðûì ñóùåñòâóþò ïåðâîîáðàçíûå êîðíè.
13. Ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà ãðóïïîâûõ õàðàêòåðîâ. Ïîñòðîåíèå õàðàêòåðîâ. Îïðåäåëåíèå è

ñâîéñòâà ÷èñëîâûõ õàðàêòåðîâ.
14. Ñâîéñòâà ìèíèìàëüíîãî ìíîãî÷ëåíà àëãåáðàè÷åñêîãî ÷èñëà. Öåëûå àëãåáðàè÷åñêèå

÷èñëà. Ëåììà Ãàóññà è åå ñëåäñòâèÿ, îòíîñÿùèåñÿ ê öåëûì àëãåáðàè÷åñêèì ÷èñëàì.
15. Ôîðìóëèðîâêà îñíîâíîé òåîðåìû î ñèììåòðè÷åñêèõ ìíîãî÷ëåíàõ îò íåñêîëüêèõ ñè-

ñòåì ïåðåìåííûõ. Ïîëå àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë è êîëüöî öåëûõ àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë. Àëãå-
áðàè÷åñêàÿ çàìêíóòîñòü ïîëÿ àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë.

16. Äâå òåîðåìû î ïðèáëèæåíèè äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë ðàöèîíàëüíûìè äðîáÿìè. Ïîñòðî-
åíèå ÷èñåë, èìåþùèõ çàäàííûé ïîðÿäîê ïðèáëèæåíèé.

17. Òåîðåìà Ëèóâèëëÿ î ïðèáëèæåíèèè àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë. Ïîñòðîåíèå òðàíñöåíäåíò-
íûõ ÷èñåë ïðè ïîìîùè òåîðåìû Ëèóâèëëÿ.

18. Òåîðåìà Áîðåëÿ î õàðàêòåðå ïðèáëèæåíèé "ïî÷òè âñåõ"äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë.
19. Èððàöèîíàëüíîñòü è òðàíñöåíäåíòíîñòü ÷èñëà e.
20. Èððàöèîíàëüíîñòü ÷èñëà π. Ôîðìóëèðîâêà òåîðåìû Ëèíäåìàíà. Åå ñëåäñòâèÿ.
21. Ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà öåïíûõ äðîáåé. Ïðèáëèæåíèÿ ÷èñåë ïîäõîäÿùèìè äðîáÿìè

(îöåíêè ñâåðõó è ñíèçó). Öåïíûå äðîáè êàê íàèëó÷øèå ïðèáëèæåíèÿ.
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